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Devoir : Révisions d’analyse (1h30)

Exercices rapides :

® Ex 1: Soit f définie sur R par: f(z) = z

a)

sin(z?)

six#£0
0 siz=0

) P . sin(z?)
Donnons ’ensemble de définition de f : La fonction x —

est définie sur R* et f(0) = 0.

Conclusion : ‘ f est définie sur R. ‘

est continue

sin(z?)
x

1

La fonction z — sin(z?) est continue sur R et  — — est continue sur R* donc z —
x

sur R* par produit de fonctions continues sur R*.

(2 2
sin(x x
(z%) ~ — =g donc lim f(x) = 0= f(0).
z—0

Xz z—0 T

Par ailleurs

Conclusion : ‘ f est continue sur R. ‘

Montrons que f est dérivable en 0, donnons l’équation de sa tangente en ce point et précisons la position de
cette tangente par rapport ¢ la courbe Cy au voisinage de O :

u
On rappelle que sin(u) SUT g +o(u?). Dot :

soit :

On en déduit que I’équation de la tangente en 0 est y = x et que la position de la courbe dépend du signe de
5
x
5
Conclusion : ‘La tangente en 0 est Cy est (Tp) : y = z. Cy sous (Tp) en 0T, au-dessus en O~
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La continuité de la fonction exp en 1 permet d’obtenir :

xT
1
Concluston : | lim <1 + ) =e
Tr—r+00 X
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® Ex 3 : Soit f la fonction définie par f(z) = 24/1+ —.
x

a)

b)

Précisons son ensemble de définition :

1 1
1+—->0&->-1szrx<-1loux>0
T T

Conclusion : ‘Df =] —o00,—1JUR, ‘

1
Montrons que Q = (—5, 0) est centre de symétrie de Cy :

fc3 o)+ (=5 +)
2

11 suffit de montrer que =0& f(-f-a)+f(-Lt+2)=0
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Pour tout =z > > on a:

1 1 1+2x 71+2x
B 1+2x —1—|—2x . 2
1+2:E +2xfl
B 1—|—2x 23:—1 233—1 2¢ +1
1+2x 20— 1

= —f\/ 2¢+1)(2z — 1) + 2\/(295 +1)(22-1)=0

1
Conclusion : |Q = (—5, 0) est centre de symétrie de Cy

¢) Déterminons 'équation de sa (ou ses) asymptote(s) en précisant leur position par rapport & la courbe

1
On commence par noter que lim f(x) = +oo puis posons X = —. Alors :
r—+00 xX

1 1 1 1
Xf <X> :Xfm: 1+ 5X— éX2+o(X2)
D’ou
1 1 1 1
f <x> —xtz g o)
ou encore

On en déduit que la droite d’équation |y = = + —|est asymptote & C; en 400 et —oo. La position de la courbe

par rapport a ces asymptotes étant donné par le signe de TS
x

Conclusion :|Cy est sous son asymptote en +o0o, au-dessus en —oo.
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